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Exercicio - teste 9

1
a) Calcular / @t )@ L)@+ dx

Resolucao:

/ L /—dl‘+ +/Cdx+/Dd:c
ac(x+1)(x+2)ac—|—3 x+2 x+3

=Aln|z| + Bln|z+1| + Cln|z+2| + Dln|z+ 3| + K

onde K é uma constante arbitraria, e A, B,C e D sio constantes que podem ser identificadas ao
comparar os seguintes polinémios

1=Ax+1)(z+2)(x+3) + Be(x+2)(x+3) + Cx(z+1)(x+3) + Dax(z+1)(x +2) .
Agrupamos termos semelhantes no lado direito da equagao acima e escrevemos
1=(A+B+C+D)z*+ (6A+5B+4C + 3D)z* + (11A+ 6B + 3C + 2D)z + 6A
donde conseguimos um sistema de quatro equacoes lineares com quatro incégnitas

A+B+C+D = 0
6A+58B+4C+3D = 0
11A+6B+3C+2D = 0
6A = 1

Ao resolver este sistema encontramos que A = %, B = f%, C= % eD = f%. Portanto

1 1 1 1 1
der = =1 — =1 1 -1 2l — =1 3 K .
/ T e ey @l - gl 1+ Sinfe+2] = Finfr+ 3 +

7
b) Calcul —
)Cacuar/($2+3)(x+1) i

Resolucao:

x Ax + B C
/—dx:/ dac+/ du
(2 +3)(x+1) 22+ 3 x+1

A
—2/2+3 +—/_ dac—i—C/—dac

(%)

A
:Eln(:52+3) \/garctan< >+Cln|:c+1|+K

V3

onde K ¢é uma constante arbitraria e A, B e C sao constantes que determinamos a partir da
igualdade de polinémios

= Az +B)(z+1)+C@*+3)=(A+C)2’ + (A+ B)x + B +3C .
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Obtemos um sistema linear de trés equagoes com trés incégnitas

A+C =0
A+ B 1,
B+3C = 0
donde segue-se que A = %, B = % eC= —%. Portanto

x 1 9 V3 x 1
[ =g et 9+ e () el K

Elaborado pelo Prof. José Agapito



